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Aufgabe 1 4 Punkte

Sei (X, d) ein metrischer Raum. Zeigen Sie, dass für jedes z ∈ X die Abbil-
dung

d(·, z) : X → R
x 7→ d(x, z)

stetig ist. Zeigen Sie, dass d(·, z) sogar Lipschitz stetig mit Konstante 1 ist,
d.h für alle x, y ∈ X gilt

|d(x, z)− d(y, z)| ≤ d(x, y).

Aufgabe 2 6 Punkte

Für x, y ∈ RN mit x = (xj)j∈N und y = (yj)j∈N definieren wir

d(x, y) :=
∑
j∈N

2−j |xj − yj|
1 + |xj − yj|

.

Zeigen Sie, dass d eine Metrik auf RN definiert. Zeigen Sie, dass (RN, d) ein
vollständiger metrischer Raum ist.


