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Aufgabe 1: 7 Punkte

Sei M die Menge aller Folgen reeller Zahlen. Für x = (xj)j∈N, y = (yj)j∈N ∈ M

sei

d(x, y) :=
∞∑

j=1

2−j |xj − yj|

1 + |xj − yj|
.

(a) Zeigen Sie, dass (M,d) ein metrischer Raum ist.

(b) Sei an = (an,j)j∈N ∈ M eine Folge von Folgen und sei b = (bj)j∈N ∈ M .
Zeigen Sie, dass an genau dann bzgl. der Metrik d gegen b konvergiert, d.h.
limn→∞ d(an, b) = 0, wenn für alle j ∈ N gilt limn→∞ an,j = bj.

Aufgabe 2: 3 Punkte

Sei (M,d) ein metrischer Raum. Zeigen Sie, dass die Vereinigung von endlich
vielen beschränkten Mengen wieder beschränkt ist.


