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Definition: Sei R ein Ring über X. Falls X ∈ R ist, so nennt man R eine
Algebra über X.

Aufgabe 1: 5 Punkte

Sei f : X → Y eine Abbildung und sei R ein Ring (eine Algebra) über Y . Zeigen
Sie, dass

f−1(R) :=
{

f−1(A) : A ∈ R
}

eine Ring (eine Algebra) über X ist.

Aufgabe 2: 5 Punkte

Sei R ein Ring (eine Algebra) über Y und sei X ⊂ Y . Zeigen Sie, dass

R|X :=
{

A ∩ X : A ∈ R
}

eine Ring (eine Algebra) über X ist.

Tipp: Machen Sie sich das Leben einfach und benutzen Sie Aufgabe 1.

Aufgabe 3: 5 Punkte

Sei R ein Ring über X. Sei

A := R∪
{

A{ : A ∈ R
}

.

Zeigen Sie, dass A die kleinste Algebra ist, die R enthält, d.h. jede Algebra A′

mit R ⊂ A′ erfüllt A ⊂ A′.

Aufgabe 4: 5 Punkte

Sei E ⊂ 2X durchschnittsstabil und vereinigungsstabil. Definiere

H :=
{

A \ B : A,B ∈ E
}

.

Zeigen Sie, dass H ein Halbring ist.


