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Aufgabe 1

(a) Sei f € LL_ und G die Menge der Lebesguepunkte von f ist. Zeigen Sie, dass

loc

IR\ G| = 0 ist. Tipp: Zeigen Sie, zuniichst, dass

lim ][ ) —eldy = | f(x) — .

r—0

B(z,r)
fiir alle ¢ € Q und fast alle x gilt.

(b) Sei F eine reguldre Familie. Zeigen Sie, dass fiir alle Lebesguepunkte gilt

][|f(:c Ly f@)ldy—0  fir|S] -0,
S

][f(rc —y)dy — f(z)  fir S| —0.
S

Aufgabe 2

Sei B der Einheitsball in R? und f € L'(R?) mit supp f C B so, dass | f|In(2+]f|)
integrierbar ist. Zeigen Sie, dass M f € L'(B) ist. Gehen Sie wie folgt vor:

(a) Zeigen Sie, dass

2A
ol <2 [ ifde (1)
{IfI>a/2}
Tipp: Wenden Sie die schwache (1,1) Abschétzung auf f x{|fj>a/2} an.

(b) Zeigen Sie, dass

QAAM%xSUﬂ[meda+MD. @)

mit AMa) := [{Mf > A}.

(¢) Kombinieren Sie (1) und (2) und integrieren Sie iiber «.



